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1. Seien x, y, z reelle Zahlen ungleich Null mit

x+ y

z
=

y + z

x
=

z + x

y
.

Man bestimme alle möglichen Werte von

(x+ y)(y + z)(z + x)

xyz
.

(Walther Janous)

2. Es sei ABCDEF ein regelmäßiges Sechseck mit Seitenlänge s. Auf den Diagonalen BD
und DF liegen die Punkte P bzw. Q derart, dass BP = DQ = s erfüllt ist. Man beweise,
dass die drei Punkte C, P und Q auf einer Geraden liegen.

(Walther Janous)

3. Alice und Bob spielen ein Spiel auf einem Streifen aus n ≥ 3 Quadraten mit zwei
Spielsteinen. Zu Beginn befindet sich der Stein von Alice auf dem ersten Feld und der
Stein von Bob auf dem letzten Feld. Die Abbildung zeigt die Ausgangsstellung für einen
Streifen von n = 7 Quadraten.

Gezogen wird abwechselnd. Ein Zug besteht darin, den eigenen Stein um ein oder um
zwei Felder in Richtung des gegnerischen Steins auf ein leeres Feld zu versetzen, ohne den
gegnerischen Stein zu überspringen. Alice macht mit ihrem Stein den ersten Zug. Verloren
hat, wer keinen Zug mehr machen kann.

Für welche n kann Bob sicher gewinnen, egal wie Alice spielt? Für welche n kann Alice
sicher gewinnen, egal wie Bob spielt?

(Karl Czakler)

4. Man bestimme alle Tripel (a, b, c) von positiven ganzen Zahlen, für die

a! + b! = 2c!

gilt.

(Walther Janous)

Arbeitszeit: 4 Stunden.
Bei jeder Aufgabe können 8 Punkte erreicht werden.


